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Fonctions et suites de fonctions, récurrence - Enoncés des Exercices

Exercice n®1 :

Montrez que la droite d'équation x = -1 est un axe de symétrie pour la courbe représantative
de |la fonction fdefinie sur IR par fix) = - 2 - 1.

Exercioe n®2 :

Soit fla fonction définie sur ] -eo; 3[ ] 3; += [ par fx) = -2

tal

¥ =
1°) Montrez que I(2, 2) est un centre de symetne pour C.
2*) Calculez I'éguation de C dans le repére (157, ).

ice n°3:

Représentaz graphiquement |a suite définie par,

U, =3
30, +4
T +1

et déterminez quel est le nombre vers laquel les termes de la suite convergent.
e n°4 :

Soit la suite (/) definie par ladonnee de L, =1 et I/, = 2 et par 30U, = 40, - U,
Montrez par récurrence gue,

. 1 1
pourtoutnz1, If ==| 5= —
e 2[ 3n])
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Fonctions et suites de fonctions, récurrence - Correction des exercices

Exercice n®1 :

D'aprés le cours, nous devons démontrer que, six e D;alors 2 - x e Dy et que, pour tout

x @ Dy fi2 - x) = fix).

D'apres 'eénonce, .DJ. = R, donc, lorsque x est réel, 2 - x l'est aussi.

Calculons 2 - x).

f2-x)=(2-xP2-22-x)-1=4-4r+7-4+2r-1=3x%-2x-1=fx).

La droite d'equation x = 1 st bien un axe de symétrie pour la courbe représentative da 7,

Exercice n*2 :

1°} Nous devons démontrer que sl x e D, alors 6 - ¢ « D, et que, pour tout x « I

f(6-x)+f(x) _,
.

Six# 3 alors 6 -x = 3, donc si x appartient a D, 6 - x y appartient aussi.

S(o-x)+ f(x)

Calculons :

: + 2+ ! +2 : : 4
— 424 —— 4
Flo=x)+flx) _ 6-x=3 x=3 _3-x 3-x _,
2 2 2 ]

Draprés le cours, le point I(3, 2) est centre de symétrie de |a courbe représentative de f

2*) Caleulons léquation de C, dans le nouveau repéere {L‘f.}}. Soit un point H_'j’
coordonnées x et y dans le repére ((:7.7) et de coordonnées ¥ et ¥ dans le repé®

(Ii.J).
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Fonctions et suites de fonctions, récurrence - Correction des exercices

o

X=x-3 =A+3

Nous savons que { , at donc que . Remplagons les valeurs de x et y
Y=y-2 yv=F+2

dans l'equation y = 2,

x=3

1 . . . - =
Y= ﬁJ-I. alors |Y'=—| est I'équation de la courbe dans le repére (.7, /).
+3-

Exercice n®3 :

Afin de tracer cette suite de fonction, remarguons que UV est de la forme U, = A1), ol
F est la fonction définie sur IR-{-1} par, j(r]:ix-—-?. Nous allons donc fracer cette
rd—

fonction dans le repére (0.7, 7).

Jx+4 3x+3+41 | . . .
Remarguons que fi(x)= i FR LA + 3. Cette fonction est I'équation d'une

r+1 r+1 x+1

, ) : 1 . - - .
hyperbole, qui a comme équation y=— dans le repére (J;7,7) ol I a comme
I

coordonnées (-1, 3). Nous pouvaons donc placer [, tracer l& nouveau repére, tracer la droite
d'équation y = x et tracer C,. Plagons alors les termes U, U, U, et U,

©SAS-ECS - Page extraite du cours « Mathématiques - Terminale S ». Ces extraits sont donnés a titre indicatif.
Les cours sont susceptibles d’étre modifiés en raison d’évolutions normatives, techniques et/ou juridiques



Ecole Chez Soi =/l \ G -ﬂ,hé \L
T

[msTITUT PRvE DE FoRMATION FONDE EN 1B MATH ,MAT UE v-ERMINALE S‘ '_E'j |

P i
TATHEMATIQUES = FERMINALE, "H._.e'j

Fonctions et suites de fonctions, récurrence - Correction des exercices

Nous remarquons que les termes de la suite convergent vers le point dintersection de
Cyavec y = x. Ses coordonnées vérifient alors,

x+1
encore x? - 2x - 4 = 0. Les solutions sont 1+4+/5 et 1-+/5. Comme nous savons que les
termes convergent vers un réel positif, la racine qui convient est 1+ ,,E

=x, cest-3-dire, 3x + 4 = x{x + 1), ou

En résolvant ce systéame, nous obtenons

Exercice n°4 :
Soit F_ la proposition ® Pour tout n = 1, E.-’n=l'r5_ - :]
2 3!

HE avecm =1

Verifions que F, est vraie, Pour cela, calculons IL( [

c'est bien égal a L',.

s |

1
Supposons que P et P, sont vraies et montrons que U, = E [ 5= -!-—]
d

Nous savons que, 3U ., = 407, -U/. Remplagons dans cette équation I/ ., et I7_ par leur
valeur. Alors, il reste gue,

La proposition P, , , est donc vérifiée. Nous avons bien, " Pourtoutn =1, U= :_f 5 - - Jj "
FAN &
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